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2010. RESERVA B. OPCION B.EJERCICIO 3.

De la matriz A = (a

Z) se sabe que det (A) = 4. Se pide:
c

2b 2
(a) [1,25 puntos] Halla det (—3A") y det < 34 3a . Indicando las propiedades que utilizas.
- —3c

(b) [0,75 puntos] Calcula det (A1 A") (A" es la matriz traspuesta de A).
(c) [0,5 puntos] Si B es una matriz cuadrada tal que B = I, siendo I la matriz identidad, halla det (B).

Resolvemos todos los apartados aplicando las propiedades de los determinantes.

(a)

[ Si una fila 0 columna de un determinante se encuentra |
multiplicada por un mismo ntimero, dicho nimero
|-3A!| = | podemos extraerlo fuera multiplicando al determinante. | = (=3)-(—=3) - |A!| =

En este caso tenemos las dos filas multiplicadas por —3,

| extrafiendo un —3 por cada una de las filas.

[ El determinante de una matriz cuadrada

= | cuadrada coincide con el determinante = (=3)%]|A| = (-3)*-4 =36

| de su traspuesta.

Si una fila o columna de un determinante se encuentra multiplicada

‘ 2b 2a por un mismo ntimero, dicho nimero podemos extraerlo fuera

-3d -3¢

multiplicando al determinante. En este caso tenemos a la F; multiplicada
por 2y a F, multiplicada por —3.

Si se permutan dos filas o columnas, el valor del determinante

—2.(-3) b a queda multiplicado por (—1), tantas veces como permutaciones
d ¢ se hayan realizado, si nosotros intercambiamos la C; por C;
obtendremos la matriz dada en el enunciado.
a b
=2.(-3) J :2-(—3)-‘14‘:2-(—3)-4:—24
c

2b 2a
3d —3c

=-24

El |-3A| :36y|
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b)
A1 A = El determinante del producto de dos matrices cuadradas B
del mismo orden es igual al producto de sus determinantes.
[ El determinante de una matriz inversa es igual |

a la inversa de su determinante:
AT A = AT A =] A AT = LIA-A7Y =1 |A]- |A7Y =1 —

como |I|=1 — ‘Ail‘ = ﬁ
AL Al = i | = Elide’ferminante de une.a matriz cuadrada _ i Al = }'4 1

|A| coincide con el determinantes de su traspuesta. |A] 4

El|A71- At =1

<)
Aplicamos determinantes a ambos miembros de la ecua-
cién El determinante de una matriz da como resulta-
do un escalar, en consecuencia en una ecuacion
3 lo trataremos como un ntimero, haciendo posible
| B ‘ = ’I ‘ operaciones que no son validas con las matrices.
Como B®> = B B- B entonces |B*| = |B- B B, como el determinante del producto de tres matrices cua-

dradas del mismo orden es igual al producto de sus determinantes tenemos.

Bl - |B] - |B| = [I]

B> = |1 (1)

I representa la matriz identidad de la cual sabemos que su determinante siempre es 1.

1 =
[BI°

[ —

Ahora despejamos de la ecuacion (1) el |B|.

Bl =¥i=1

El|B| =1
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